
11. Integration et forme locale de Gauss-Bounet
-----

--

On montrera le theorene suiranti

Théorima (Gauss-Bouret
,
forme locale)

-

Soit SCIR une surface orientée
,
et soit RCS ouvert

contenu dans l'image d'une carte
,

tel que &R = J est

we courbe simple farmée lise par morceux . Alors

SR + (k + (a - Ri) = 2
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& parcourne contra

↑ le sens de l'horloge
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si f = 1
,

1 =: Air (V



Exemples pour S = $2 (k = 1)
-

1) 6 = grand cerde ,
1 = hémisphère

Aire (M) + + I CH-oi) : IM -
.........

-
- Air (2) = 2π->
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Par exemple
,
si 01 = 0 1 = 0 ,=

-
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F Aire (T) = E ( = = Ar($)
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Soit : &R- S carte locale
,
ot soit f : Sc et UE(R)

.
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↑A Enr est un recteur proportional à N , et

->
angle tre En et Er
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Ou peut le récrive come :

1) In Il = Il IIIIll sir O
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-Donn Sf : =See dude
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On verific que Sf est bier défini : soit E un autre carte locale.
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-IlS (7.)I düd = ((( + E) y)) detI · Y det D3/dude

- (U ↑ 44 (U
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Danc If est bien défini lorsque U est contem dans

V

elimage d'ove carte

sinon
,
on pent prendic :di-S

,

iic
.
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n
,
tells que

v = V (Un 5: (2:))
i = 1

or pose alors

Sf :=
sei
-

t défini à travers la carte n



Considerons maintement la fonction f= R (= courbure ganseienne
Le terme SR intervent dans la formule de Gause-Bounet.
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(R -E)-GaudeSeco
Prop Soit UcS tel que l'application de Gauss N : S - $"

est un differ sur U
. Alows (RI = Arre (N(V).
N
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La preune découle de la formale NN = R(EnEn)

An fait, SIRI = SIRILENI = INGENw = (1 = Air (N(US)S
j E

-

(U] E (V] N(U)

Pour montrer & comma Nest orthogonal a TpS et à T
I N(p)

2
I

NuENw et Inv sont propationals à N.

Il reste donc à montrer:

< NuEN , N >= R EnE-r
,
>7d



Pour cela,
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,
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,
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+ dw
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,
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,
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Crollarne Soit S me surface comparate ares KL O

Alors Sk = 4+

S

Preuve : N : S - $ est un differ local -> differ-

↑ codomain = 52

..........
-

........⑬
N

- -

dove Sk : Air ($) : 45 E

La formule de Gauss-Bonnet globale est un résultat beaucoup plus
général ,


